Area de un Paralelepipedo 
formado por 3 vectores R^ 



Se busca demostrar que el volumen de el paralelepipedo formado por 3 vectores en R^ se puede 
hallar resolviendo V = 



\ 



U U.V U .W 



det( U.V v^ v.w ) partiendo unicamente de las 3 componentes 



u .w v.w w^ 



respectivas de cada vector. 



Volumen paralelepipedo= 4/ det ( J^ J^ 

U.V v.v 





A=L . h 
A= ||iT|| .h 
h= \\u II . Sen ex 



A^: 



P./l2 



A^= p If . \\u\\ .(Sena)^ 

A^ = iT2 . iT^ . Sen a 

= iT^ . u'^, Sen^ ex 

= v^ . u^. (1 — Cos^ ex) 

v'^ . u'^ — (Cos a)^ .u"^ .1;^ 



\\u \\.\\v 



(u.v)^ 
= v"^ . if^ — {l).{u.vY 



(Area base)^= det ^ ^ ^ ^ 
^ U.V v.v 



Ecuacion del area de un paralelogramo 
u Y V son vectores R^, h es la altura del 
paralelogramo, ol es el angulo entre u y v 

a|p = a.a=a^ donde a es un vector 

Sen^ + Cos^e = 1 
(Cos0)2 = Cos20 
a.b 



Cos0: 



donde a y b son vectores 



a |P = a.a=a'^ donde a es un vector 



det ( , 1 = a.c — b.d 
a c 




B^ 



V= B . h 
V2=B2.h2 



, ^ , u.u u.v 
det ^ ^ ^ ^ 
u.v V .V 



h =w — (u.k + v.l) 
h'^ = {w -{u.k + v.l))'^ 

\ u.v V .V J 

u'^ u.v 

= det I u.v v^ 

/i2 

P u.v u.h 

= det( I a, a i/2 H^h 

l.h v.h h? 



Ecuacion del volumen del paralelepipedo 

- como se demostro en la parte posterior 
k y I son escalares 



\^ = a.a=a^ 



donde a es un vector 



u J V son ortogonales a h ; u.h =v .h =0 




det{A.B) = det{A).det{B) 



- por sistema homogeneo 



=det(( V |).l.det( 
w 




V: 



\ 



u u.v u.w 



det( u.v v'^ v.w ) 



* El marco teorico fue tornado de http://descartes.cnice.mecd.es/, enciclopedia matematica del 
govierno Espahol, y desarrollado por mi. 



